Matematika Intézet Miskolc, 2009. oktéber 13.

Analizis Tanszék NV iiiiiiiiiiiiiiiiireiereieeneenees

I. zarthelyi dolgozat - A valtozat

1. Leggen A={zeR| —1<z<3},B={reR|[2<z<5},éC={zcR| —2<z<4}.
Hatédrozza meg az X = [(ANB)\ C]U[C \ (AAB)] halmazt! (6 pont)

2. Ha az X,Y, Z halmazok paronként diszjunkt halmazok, akkor mivel egyenld az
(X\Y)N(Y'\2)U(Z\X)

halmaz? (6 pont)



3. Igazolja az aldbbi egyenldséget teljes indukcidvall (6 pont)

Xn: 1 _n
—(Bk-1)(3k+1)  3n+1



2n — 11~
4. Adott az {a,},. | = { nJr 3 } sorozat. (14 pont)
n

n=1

(a) Monoton-e a sorozat? (Indoklas!)

(b) Korldtos-e a sorozat? (Indoklés!)

(¢) Konvergens-e a sorozat? (Indoklés!)

(d) Ha a sorozat konvergens, adja meg a kiiszobindexet e = 3 - 1073 esetén!



5. Szémitsa ki az aldbbi sorozatok hatdrértékét (ha léteznek)! (12 pont)

32n+5 _ 4. pntl
(a) nh_I,noo(72)1+3n Tont2

() lm (VAT 20 —12n) =

n—-mao0

e} 7

6. Adjon meg olyan {a,},., és {b,} -, sorozatot, amelyre lim a, =0és lim b, = 400, tovdbba
n—soo — 00

n

lim (a,-b,) =1.

n——oo

(6 pont)



Matematika Intézet Miskolc, 2009. oktéber 13.

Analizis Tanszék NV iiiiiiiiiiiiiiiiireiereieeneenees

[. zarthelyi dolgozat - B valtozat

1. Legyen A={zeR|0<z <5}, B={zeR| -3<z<1},é6C={zcR|2<z <6}
Hatédrozza meg az X = [(C N A)\ BJU[A\ (CAB)] halmazt! (6 pont)

2. Ha az X,Y, Z halmazok paronként diszjunkt halmazok, akkor mivel egyenld az
(Y\2)n(X\2))u (¥ \X)

halmaz? (6 pont)



3. Igazolja az aldbbi egyenldséget teljes indukcidvall (6 pont)

k2 _ n(n+1)
)(

;(21@—1 2% +1) 2(2n+1)



3n—21%
4. Adott az {a,},. | = {4n 5 } sorozat. (14 pont)
—6n

n=1

(a) Monoton-e a sorozat? (Indoklas!)

(b) Korldtos-e a sorozat? (Indoklés!)

(¢) Konvergens-e a sorozat? (Indoklés!)

(d) Ha a sorozat konvergens, adja meg a kiiszobindexet ¢ = 2 - 1072 esetén!



5. Szémitsa ki az aldbbi sorozatok hatdrértékét (ha léteznek)! (12 pont)

52n—3 —4. 6n+2

(a) nh_I,noo 21+4n+8n+1 -

(¢) lim (Vn?—6n—n)=

n—-mao90

6. Adjon meg olyan {a, },., és {b,} -, sorozatot, amelyre lim a, =0és lim b, = 400, tovdbba
n—soo — 00

n

lim (a,-b,) = —2.

(6 pont)
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[. zarthelyi dolgozat - C valtozat

1. Legyen A={z€R| -3<z<1},B={zcR|0<z<5}é&C={zecR| -1<z<T}
Hatédrozza meg a D = [(BN A) \ C]U [B\ (CAA)] halmazt! (6 pont)

2. Ha X,Y, Z halmazora X CY C Z teljesiil, akkor mivel egyenl6 az
(XNY)uXNZ2) U nN2)\(XNYNZ)

halmaz? Vélaszat indokolja! (6 pont)



3. Igazolja az aldbbi egyenldséget teljes indukcidvall (6 pont)

n

1 _ n(n+1)
kzzl(k +1)(k+2)(k+3)  4(n+2)(n+3)



dn — 1%
4. Adott az {a,},. | = {Gn " 2} sorozat. (14 pont)
n

n=1

(a) Monoton-e a sorozat? (Indoklas!)

(b) Korlédtos-e a sorozat? (Indoklés!)

(¢) Konvergens-e a sorozat? (Indoklés!)

(d) Ha a sorozat konvergens, adja meg a kiiszobindexet ¢ = 2 - 1072 esetén!



5. Szémitsa ki az aldbbi sorozatok hatdrértékét (ha léteznek)! (12 pont)

) 271,-&-3 — 4. (_6)27z+1
(a) HEHw g2t2n  gn-2

(¢) lim (V2r2=3n+1-+2n)=

n—-mao90

6. Adjon meg olyan {a, }, ., és {b,} —, sorozatot, amelyre lim a, = —oco és
—00

lim b, = +o00, tovabba
n —00

n

lim (a, +b,) = 2.

n——oo

(6 pont)
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[. zarthelyi dolgozat - D valtozat

1. Legyen A={z€R| —6<2<-2},B={recR| -3<2<3}éC={zecR| —1<z<4}.
Hatédrozza meg a D = [(ANC)\ B]U [BN (AAC)] halmazt! (6 pont)

2. Ha X,Y, Z halmazora X CY C Z teljesiil, akkor mivel egyenl6 az
(XNn2)u¥Yn2)\ (Y Nn2Z)

halmaz? Vélaszat indokolja! (6 pont)



3. Igazolja az aldbbi egyenldséget teljes indukcidvall (6 pont)

_ n(n+3)

1
kzlk(k F0)(k+2) 4+ Dn+2)

n



5n—11%
4. Adott az {a,},. | = {2n 3 } sorozat. (14 pont)
—3n

n=1

(a) Monoton-e a sorozat? (Indoklas!)

(b) Korldtos-e a sorozat? (Indoklés!)

(¢) Konvergens-e a sorozat? (Indoklés!)

(d) Ha a sorozat konvergens, adja meg a kiiszobindexet ¢ = 4 - 1073 esetén!



5. Szémitsa ki az aldbbi sorozatok hatdrértékét (ha léteznek)! (12 pont)

673 4. 30
(a) nh_I,noo 64+n+7n72 =

(©) ltm (VT =B ¥ - 2n) =

n—-mao0

6. Adjon meg olyan {a, },., és {b,} -, sorozatot, amelyre lim a, =0és lim b, = 400, tovdbba
n—soo — 00

n

lim (ay, - b,) = —oc.

(6 pont)



