Miskolci Egyetem Miskole, 2022. marcius 29.

Analizis Tanszék NVttt ereeennneeenas

I. zarthelyi dolgozat a Matematikai analizis II. (GEMAN 161-B) c. targybdl
(A dolgozattal maximum 50 pont szerezhetd.)

1. Adja meg az aldbbi hatarozatlan integralokat! (14 pont)

(a) / (5”” — 4e* + U + ctg :c) dx =
T

4s8inx
b / dx
(b) Vv cos? x



(c) /(33: + 1) cos 2z dx =

q r+1
(d) /wQ(x—l)djE



2. Adottak az f, g :[1,5] — R Riemann-integralhaté fiiggvények. Legyen

/Qf(g;) dr = —4, /5f(x) dr = 6, /59(33) dz = 8.

Hatérozza meg a kovetkezo integralok értékét! (4 pont)

(a) /1f(x) de —



3. Szamitsa ki az r(¢) = 4sing, ¢ € [0,7] gorbe altal hatdrolt végés sikrész teriiletének
méroszamat intergralszamitas alkalmazédsaval! Készitsen vazlatot! Adja meg a gorbe Descartes-
koordinatéds egyenletét! (6 pont)



4. Szamitsa ki az

y(t) = %N/(H 0, te (L4

paraméteres egyenletrendszerrel adott gorbe ivhosszat intergralszamitas alkalmazédsaval!
(6 pont)



5. Forgassa meg az y = +/1 — x gorbe y-tengely altal levagott I. siknegyedbe es6 darabjat az
x-tengely koriil és hatdrozza meg a keletkezé forgastest térfogatat intergralszamitas alkalma-
zésavall Készitsen vazlatot! (6 pont)



6. Vazolja az f : R — R,
0, hax <0

f(x) = ﬁ’ ha0<x <1

27 haxz>1

\

fliggvény grafikonjat, majd szamitsa ki a

+o0o
/f(x) dx

improprius integralt! (8 pont)



7. Vizsgélja konvergencia szempontjabdl a
“+oo
6—1'
[
x 4 cos? x
1
improprius integralt! Mit mondhatunk a
oo ein
Z n + cos?n
n=1

numerikus sor konvergencigjarél? Valaszat indokolja! (6 pont)



