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1. Vizsgálja meg az

f(x) =
lnx

x

függvényt monotonitás és konvexitás szempontjából. Adja meg az f(x) széls½oérték
pontja(i)nak koordinátáit. Határozza meg a függvény in�exiós pontját és írja fel
az in�exiós pontbeli érint½oegyenes egyenletét. (8p)

2. Számítsa ki az alábbi határértéket (ha létezik): (2p)
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3. Oldja meg az alábbi egyenletet a komplex számok halmazán: (8p)

2z3 � 5z2 + 6z � 2 = 0

4. Számítsa ki az alábbi kifejezést: (3p)
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5. a) Határozza meg annak a véges térrésznek a térfogatát, amelyet "felülr½ol" a z =p
8� x2 � y2 felület, "alulról" a z =

p
x2 + y2 felület határol. (7p)

b) Számítsa ki a következ½o hármas integrált:ZZZ
V

1

(x+ y + z + 1)3
dxdydz;

ahol V = f(x; y; z) 2 R3 : 0 � x � 1; 0 � y � 1� x; 0 � z � 1� x� yg : (6p)



6. a) Határozza meg az alábbi di¤erenciálegyenlet adott kezdeti feltételt kielégít½o
megoldását: (7p)

xy0 + 3y = x2 y(1) = 4

b) Oldja meg az alábbi di¤erenciálegyenletet: (3p)

4y00 + 4y0 + 2y = 0



7. Legyen adott a
v =

�
y + 2x;x+ z + 3y2; y

�
vektortér.

a) Határozza meg a v vektortér divergenciáját és rotációját. (3p)

b) Számítsa ki az
R
g

vdr görbementi integrált, ha a g görbe az r(t) = (2t+ 1; 3; t)

egyenes 1 � t � 3 szakasza. (3p)


