Tobbvaltozds flggvények integralja

Tobbvaltozds fiiggvények integralja



Definicié:
Legyen A, A1, Az, ..., Ay CR™, P =(Ay,...,A,) halmaz n-est az
A halmaz egy beosztasanak nevezziik, ha

o
n
A=A
i=1
o Az A1, ..., A, halmazok paronként egymdsba nem nyuldak.

A P beosztas finomsaga a legnagyobb atmérdjii halmaz atméréje.
Jele: ||P||

Az A halmaz egy (P,) beosztdssorozatat normalis
beosztassorozatnak nevezziik, ha

lim [|P,]| = 0.
n—o0
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Definicié:

Legyen f: A — R egy korldtos fiiggvény, P egy beosztdsa az A
halmaznak. Legyen &; € A; (i =1,...,n) alappontok rendszere.
Az f fiiggvény P beosztishoz és & := {&1,...,&,} alappontokhoz
tartozo integralkozelité osszege

U(fv P,{) = Z f(f,-)m(A,-)
i=1

szam, ahol m(A;) az A; halmaz mértéke.
Specialisan:

m=2 esetén m(A) az A halmaz teriilete,
m=3 esetén m(A) az A halmaz térfogata.
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Definicié:

Legyen f: A — R egy korldtos fiiggvény. Az f fliggvényt
Riemann-integralhaténak nevezziik az A halmazon, ha az A halmaz
minden (P,) normalis beosztdssorozata és a hozzatartozo &
alappontrendszer esetén a (o(f, Py, §)) (integralkézelité osszeg)
sorozat konvergens.

Az integralkozelité osszeg sorozatok kézos hatdrértékét f fiiggvény
Riemann-integréljanak (vagy hatdrozott integraljanak) nevezziik az

A halmazon.
/ f(x)dx, / f
A A

Jelolés:
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Definicié:

AT :=|a1,b1] X ... X [am, bm] halmazt m-dimenzids tégldnak
nevezziik

Legyen T egy m-dimenzios tégla. Ha az f: T — R egy korlatos és
Riemann-integralhato fiiggvény a T halmazon, akkor

/T f(x)dx = /lbl . (/im f(x)dxm> .
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