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Tankonyv: Matematika nem matematika szakosoknak, EKF
Liceum Kiadd, Eger. Szerkesztette: Matyds Ferenc.

Definicié:

Legyen f: [a, b] — R fiiggvény. Ha F'(x) = f(x) teljesiil minden
x € |a, b]-re, akkor F fiiggvényt az f fiiggvény primitiv
fiiggvényének nevezziik. Az F(x) + c fiiggvények sszességét az f

fliggvény hatdrozatlan integraljanak nevezziik.
Jelolés:

f(x)dx = F(x) +c, /sz—i—c.
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Tétel: (Alapintegrélok)
o [cdx= cx+ d
° fxo‘dx— +1' ha a # —1.
o [Ldx=In|x|+c (o= —1 eset).

o [adx=7Z +c(0<a a#l)
o [e¥dx=e"+c.
o [sinxdx = —cosx + c.

o [ cosxdx =sinx + c.

° fsinlzxdxz —ctgx + c.
° f@dx: tgx + c.
° fﬁlxzdxz arctgx + c.

1 -
° = )
Il mdx arcsinx + ¢
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Tétel: (Integrdlasi szabalyok)

Ha az alabbi hatarozatlan integralok léteznek a vizsgalt
intervallumon, akkor

o [f(x)xg(x)dx = [f(x)dx £ [ g(x)dx
o [kf(x)dx =k [f(x)dx (k e R).

Tétel: (f’f“ alaku integrandus)

° ff’ dx—f;lr(lx)ch, ha a # —1.
° f f(x) dx:|n|f(x)|+c (. = —1 eset).
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Tétel: (Linedris helyettesités)

Ha f(x) primitiv fliggvénye F(x), akkor minden a, b valds szam
esetén (a #0)

F b
w+c'

/ f(ax + b)dx =

Tétel: (Parcidlis integrélds tétele)

Ha f,g: [a, b] — R folytonosan differencialhatd fiiggvények, akkor

/ F(x)g(x)dx = F(x)g(x) - / F(x)g'(x)ax.
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